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Integrais
Definigéo:
b

n
f)dx = li f(C)AX: |
(X)dx Ax'.'ﬂoé (i )AX;

a

estad associada a area sob a curva.

Propriedades da Integral

b b b
a) f-+g éintegravel em [a+b] e j [ (x)+g(x)]dx = j f (x)dx + j g(x)dx;

b b
b) of éintegravel em [a+Db] e Iaf (x)dx:a_ff(x)dx.
a a
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v J.sen(2x)dx =— cos(2x) +C;

v Ie‘xdx ——e *+C:

NS

v J‘\/;dX=J‘X1/2dX=ﬁ+C=§\/F+C;

NI

v ItTXdX:J(X—]é+Xi2JdX:j(X_3+X_2)1X=—L—E+C;

v Ie3xdx , mudanga de variavel:

u =3x, logo du = 3dx.



eu e3x

Assim Je”d?u:?+cz_+c;

X .
J. 5 dx =, mudanca de variavel:
X“+1

u=x2+1, logo du =2xdx, ou %u: Xdx.

2
Assim Id_uz_l du__Injul ~__In[x"+1f
2u 27 u 2 2

Ix\/ x? +1dx , mudanca de variavel:

C;

u=x2+1, logo du =2xdx, ou %u: Xdx .

%

Assim: J.u}/2 g_u = 1J.u%du = %u3—+C ,
%

Isen(x) cos? (x)dx, mudanca de variavel:

u =cos(x), logo du =—sen(x)dx .
3

3
Assim I—du.uz :_U?Jrc __Ftos (X)

3

+C;

cos® (x)

J.sen(x)(l— cos? (x))dx =I sen(x)dx — J.sen(x) cos? (x)dx = cos(x) + +K;

IcosS(x)dx =

= I cos(x) cos 2 (x)dx = I cos(x)(l— senz(x)}jx = I cos(x)dx — I cos(x)sen? (x)dx .

A primeira integral é jcos(x)dx =—sen(x) + A, mas quanto a segunda?

Fazemos uma mudanca de variavel: u = sen(x), entdo du = cos(x)dx . Assim,
3

3
juzdu:u?+sten (x)

+ B, logo, o resultado final é:

sen3(x)

~|.cos3(x)dx =—sen(X) + +C,onde C=A+B.

J.% fazemos uma mudanca de variavel: x =sen(d), entdo dx = cos(d).
1-x

Lembrando que sen?(6) +cos?(x) =1, ou, cos?(x) =1—sen?(6), reescrevemos
a integral:

cos(0)dé _ J- cos(9)do

J‘\/1—sen2(g) \/0052(9) :Id9=9=arcsen(x)+c;



v I dx - » fazemos uma mudanga de variavel: x =tg(6) = sen(0)
L+x cos(0)
_ cos(6) cos(6) — (—sen(8))sen(6)
) cos? (0)
jet oo

1+19%(6)

, entdo

dx = secz(e)de. Assim:

=_[d«9=9:arctg(¢9)+c,



